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Formulių lapas: Vektoriai erdvėje 

 

Vektoriaus radimas turint du taškus 

Turime du taškus: 𝐴(𝑥1; 𝑦1; 𝑧1) 𝑖𝑟 𝐵(𝑥2; 𝑦2; 𝑧2). Tada vektoriaus 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ koordinatės: 

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = (𝑥2 − 𝑥1; 𝑦2 − 𝑦1; 𝑧2 − 𝑧1) 

Vektoriaus ilgio radimas 

Turime vektorių 𝑎 = (𝑥; 𝑦; 𝑧). Tada vektoriaus 𝑎  ilgis:  |𝑎|⃗⃗⃗⃗  ⃗ =  √𝑥2 + 𝑦2 + 𝑧2 

 

Veiksmai su vektoriais: sudėtis, atimtis ir daugyba iš skaičiaus 

Turime vektorius 𝑎 = (𝑥1; 𝑦1; 𝑧1) ir  𝑏⃗ = (𝑥2; 𝑦2; 𝑧2). Tada veiksmai su vektoriais: 

𝒂⃗⃗ ± 𝒃⃗⃗ = (𝑥1 + 𝑥2; 𝑦1 + 𝑦2; 𝑧1 + 𝑧2)                 𝒌 ∙ 𝑎 = (𝑘 ∙ 𝑥1; 𝑘 ∙ 𝑦1; 𝑘 ∙ 𝑧1) 

 

Atkarpos vidurio taško radimas 

Turime du taškus: 𝐴(𝑥1; 𝑦1; 𝑧1) 𝑖𝑟 𝐵(𝑥2; 𝑦2; 𝑧2). Tada vidurio taško 𝑀(𝑥; 𝑦; 𝑧) koordinatės: 

𝑴(
𝑥1 + 𝑥2

𝟐
;
𝑦1 + 𝑦2

𝟐
;
𝑧1 + 𝑧2

𝟐
) 

Vektorių skaliarinė sandauga 

Turime vektorius 𝑎 = (𝑥1; 𝑦1; 𝑧1) ir  𝑏⃗ = (𝑥2; 𝑦2; 𝑧2). Tada vektorių skaliarinė sandauga: 

𝒂⃗⃗ ∙ 𝒃⃗⃗ = 𝑥1 ∙ 𝑥2 + 𝑦1 ∙ 𝑦2 + 𝑧1 ∙ 𝑧2          𝒂⃗⃗ ∙ 𝒃⃗⃗ = |𝑎|⃗⃗⃗⃗  ⃗ ∙ |𝑏|⃗⃗⃗⃗  ⃗ ∙ cos 𝛼 

 

Kampo tarp vektorių radimas 

Turime vektorius 𝑎 = (𝑥1; 𝑦1; 𝑧1) ir  𝑏⃗ = (𝑥2; 𝑦2; 𝑧2). Tada kampas tarp vektorių: 

𝐜𝐨𝐬(𝒂⃗⃗ , 𝒃⃗⃗ )
̂

=
𝒂⃗⃗ ∙ 𝒃⃗⃗ 

|𝑎|⃗⃗⃗⃗  ⃗ ∙ |𝑏|⃗⃗⃗⃗  ⃗
 

Jeigu 𝑎 ∙ 𝑏⃗ > 0 – kampas tarp vektorių yra smailus; 

Jeigu 𝑎 ∙ 𝑏⃗ < 0 – kampas tarp vektorių yra bukasis; 

Jeigu 𝑎 ∙ 𝑏⃗ = 0 – kampas tarp vektorių yra statusis; 

Jeigu kampas tarp vektorių lygus nuliui, tai vektoriai vienakrypčiai, jei 1800 − priešpriešiai. 

Dviejų vektorių statmenumo sąlyga 

Du vektoriai yra statmeni vienas kitam, jei jų skaliarinė sandauga lygi nuliui. 

Turime vektorius 𝑎 = (𝑥1; 𝑦1; 𝑧1) ir  𝑏⃗ = (𝑥2; 𝑦2; 𝑧2). Vektoriai bus statmeni, kai: 

𝑎 ∙ 𝑏⃗ = 𝑥1 ∙ 𝑥2 + 𝑦1 ∙ 𝑦2 + 𝑧1 ∙ 𝑧2 = 0 
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Dviejų vektorių kolinearumo sąlyga 

Du vektoriai yra kolinearūs, jei jų koordinatės yra proporcingos. 

Turime vektorius 𝑎 = (𝑥1; 𝑦1; 𝑧1) ir  𝑏⃗ = (𝑥2; 𝑦2; 𝑧2). Vektoriai bus kolinearūs, kai: 

𝑎 = 𝑘 ∙ 𝑏⃗                 
𝑥1

𝑥2

=
𝑦1

𝑦2

=
𝑧1

𝑧2

 

𝑘 > 0, tai vektoriai kolinearūs vienakrypčiai, kai 𝑘 < 0, tai vektoriai kolinearūs priešpriešiai 

 

Vektoriaus kėlimas kvadratu 

Vektorius pakeltas kvadratu yra lygus jo ilgio kvadratui: 𝑎 2 = |𝑎 |2 

 

Vektoriaus reiškimas trimis nekomplanariais vektoriais 

Turime vektorius 𝑎 = (𝑥1; 𝑦1; 𝑧1) ir  𝑏⃗ = (𝑥2; 𝑦2; 𝑧2), 𝑐 = (𝑥3; 𝑦3; 𝑧3) bei 𝑑 = (𝑥; 𝑦; 𝑧). Jei norime 𝑐  išreikšti kitais vektoriais, tada: 

𝑑 = 𝑚 ∙ 𝑎 + 𝑛 ∙ 𝑏⃗ + 𝑣 ∙ 𝑐                 {

𝑥 = 𝑚 ∙ 𝑥1 + 𝑛 ∙ 𝑦1 + 𝑣 ∙ 𝑧1

𝑦 = 𝑚 ∙ 𝑥2 + 𝑛 ∙ 𝑦2 + 𝑣 ∙ 𝑧2

𝑧 = 𝑚 ∙ 𝑥3 + 𝑛 ∙ 𝑦3 + 𝑣 ∙ 𝑧3

 

Trijų vektorių komplanarumo požymis 

𝑐 = 𝑚 ∙ 𝑎 + 𝑛 ∙ 𝑏⃗             Jei m ir n – kurie nors skaičiai, tai vektoriai 𝑎 , 𝑏⃗  𝑖𝑟 𝑐  komplanarūs. 

 

Vektoriaus reiškimas ortais 

Kiekvienas plokštumos vektorius vieninteliu būdu išreiškiamas vienetiniais vektoriais (ortais): 

 𝑎 = 𝑥 ∙ 𝑖 + 𝑦 ∙ 𝑗 + 𝑧 ∙ 𝑘⃗  

Pastaba. Atstumo tarp dviejų taškų radimas 

Turime du taškus: 𝐴(𝑥1; 𝑦1; 𝑧1) 𝑖𝑟 𝐵(𝑥2; 𝑦2; 𝑧2).  

Tada atstumas tarp tų taškų bus lygus: |𝐴𝐵| = √(𝑥2 − 𝑥1)
2 + (𝑦2 − 𝑦1)

2 + (𝑧2 − 𝑧1)
2 


